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一、填充題（請在答案卷第一頁依題號順序作答並標明題號，每題 5 分，共 60 分）： 

1. 實數 x滿足方程式 3
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2. 將與 110互質的所有正整數，從小到大排成數列，求此數列的第 2023項。 

3.   ，求
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的最大值 M，最小值 m，求數對(M, m)。 

4. 若a為 x
7 -1= 0之一虛根，求a +a 2 +a 4之值。 

5. 曲線C : y = x5 - x4 + k2x3 - (k2 - k)x2 - (k + 2)x +1，不論 k為任何實數，曲線C恆過兩定點，求此

兩定點的坐標。 

6. 求函數 f (x) = x4 - 3x2 + 4 + x4 - 3x2 - 8x + 20的最小值。 

7. 空間中兩條歪斜線 L 1 :
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，已知 1 1 2 2,  ,P L P L   

P在P1P2
上，且P1P :PP2 =1:2，求P點的軌跡方程式。 

8. 設 𝑎 > 0, 𝑏 >, 𝑐 > 0，試求 
𝑎

𝑏+𝑐
+

4𝑏

𝑐+𝑎
+

9𝑐

𝑎+𝑏
 的最小值。 

9. 求 12𝑥6 − 28𝑥4 − 14𝑥3 + 17𝑥2 − 16𝑥 − 67 · 65 除以 𝑥 − 6 的餘式。 

10. 已知四面體𝑆𝐴𝐵𝐶，若底面△ 𝐴𝐵𝐶是以𝐴𝐵̅̅ ̅̅ 為斜邊的等腰直角三角形，且𝑆𝐴̅̅̅̅ = 𝑆𝐵̅̅̅̅ = 𝑆𝐶̅̅̅̅ = 1， 

𝐴𝐵̅̅ ̅̅ = 1。假設 𝑆, 𝐴, 𝐵, 𝐶 四點均在以點 𝑂 為球心的某個球面上，求點𝑂到平面𝐴𝐵𝐶 的距離。 

 

11. 已知方程式 𝑥 −
16

2𝑥
= 0 恰有一實根 𝛼，方程式 2𝑥 + 𝑥 − 4 = 0 恰有一實根 𝛽，求 𝛼 + 𝛽之值。 

 

12. 如圖，四面體 𝐷𝐴𝐵𝐶 的體積 
1

6
，且 ∠𝐴𝐶𝐵 = 60◦，𝐴𝐷̅̅ ̅̅ + √3 · 𝐵𝐶̅̅ ̅̅ +

𝐴𝐶̅̅ ̅̅

2
=  3，求 𝐶𝐷̅̅ ̅̅ 長。 

 

 


